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1 Решить дифференциальные уравнения 

 

1) а) 03 dxxdye yx
;     б) 

22 1)( yyyxxy ; 

2) а) dyyedxedyу xyx
;     б) 0ln yxyy ; 

3) а) ydyeydyydxe xx sinsin3cos ;     б) 02yyy ; 

4) а) xdxdyydyyxdxxy 2223
;     б) х

e

y

xy
3 ; 

5) а) 0sincoscossin xdxyxdyy ;     б) yxyxy 21 ; 

6) а) dxyx
y

dy
dxyx )2sin(

sin
)2sin( ;     б)

2

2

1

1
)1(

y

x
yyx ; 

7) а) 012 dxy
tgx

dy
;     б) xxyxxy sinsin ; 

8) а) 022 dxxydydxyydyx ;     б) 
yxy

x
y

5cos

4
; 

9) а) dxyx
y

dy
dxyx )sin(

cos
)sin( ;     б) 0)ln1( yxyy ; 

10) а) ydyeydyydxe xx coscossin ;     б) 0ln2 xyy ; 

11) а) 
x

dy
dxtgyx

sin
sin ;     б) 2222 4 ууeyye xx ; 



5 

 

12) а) 0
2

xdxdye yx ;     б) )cos()cos(cos3 yxyxyy ; 

13) а) 032 dxydy
x

e
dxy

x

;     б) )1)(1( 22 yxyxy ; 

14) а) dxxydyxxdx 222 ;     б) 0
ln

2

yy

e
y

x

; 

15) а) xdyxydyxdxy ln2
;     б) 0

1 2

ye

x
yxy ; 

16) а) xydxydxdyxxy 2)( ;     б) 
xx eyye )1( ; 

17) а) ydxdxydy 2sin2cos ;     б) 
y

x
y

x

y

3

5

cos
; 

18) а) tgxdxtgxdxydy 2 ;     б) yyxy 22 13 ; 

19) а) 0
)1(

sin
2

dx
y

x

x

dy
;     б) 

222 4)1(5 yxyyx ; 

20) а) dххyуdуxydyxdx 22 3226 ;     б) 0ye
x

yy
; 

21) а) dxeydxedyy xx 22225 ;     б) 
y

x

x

yy

1

2

sin

)1(

2
; 

22) а) 02)(3 22 dxydyyyx ;     б) 0
35ln y

x

x

yy
; 

23) а) 
y

xdx
dye x

2

2

cos
;     б) 

222 5xyxyy ; 
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24) а) xdxydyxydydxxy 6263 22 ;     б) 
1

12

y

x
yey x

; 

25) а) dxxyexydxdy x2
2 ;     б) 014 22 yxyy ; 

26) а) dxxyydyxydyxdx 22 2334 ;     б) 22ln yxyy ; 

27) а) 011 2 dyxydxy ;     б) xxyyx cos2cossin 2 ; 

28) а) dxyxdyxydyxdxy 333233 ;     б) 0
5

1

2

2

yxxy

y
y ; 

29) а) dxxydyyxdyyxdx 2222 ;     б)
12)3cos( y

x

x

yy
; 

30) а) 0
ln

2

dx
y

e
dy

x

;     б) y

x

xy
yy

21

. 

 

 2 Решить дифференциальное уравнение 
 

1) x
x

y
xy

x

y
y coscos ; 2) 

x

y
tgxyxy ; 

3) 22 2 yxyxy ; 4) 22 yyxуxу ; 

5) ye
y

x
yx x

y2
2

; 6)
y

x
xyeyex x

y

x

y
3

2 ; 

7) 05
2

xdyydxdx
x

y
; 8) 

x

y
yx

x

y
xy arcsinarcsin ; 
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9) dxyxydxxdy 22 4 ; 10)
222 4 yxxyyxy ; 

11) 
x

y
yx

x

y
xy lnln ; 12) 

x

y
yx

x

y
yx 22 sinsin ; 

13) y
x

y
yyx ln ; 14) 

x

y
arctg

x

y

x

y
arctgy 1 ; 

15) хууxух 63 222 ; 16) 0)( 2323 xyyyyxx ; 

17) уухуx 2224 ; 18) 0)2( 2 xdydxyyxy ; 

19) 222 5104 xxyyxy ; 20) 222 993 xyxyyx ; 

21) yxyxyxy 2323 ; 22) )2( 223 yxyyx ; 

23) 222 xyyxy ; 24) yxyyx 233 2 ; 

25) 0)2( 22 dyxdxxyy ; 26) 222 24 ххyyxy ; 

27) 

2

2
x

y

e
y

x
yxy ; 28)

3

2
3

2 x

y

ex
x

y
yy ; 

29) 
x

yxyx
xy

225
; 30) 

yx

yx
y . 

  

3 Решить задачу Коши 
 

1) 
3223 xexyxy , 2) 

2
2 xxexyy , 
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0)0(y ; 0)0(y ; 

3) xxxyyx 32 )1( , 

1)2(y ; 

4) 
xexyyx , 

0)1(y ; 

5) 
x

x

x

y
y

ln
, 

1)1(y ; 

6)
2

2
x

x

y
y , 

1)1(y ; 

7)
322 xxyy , 

0)0(y ; 

8) 
3xxyy , 

3)0(y ; 

9) 
2

2

xx

y
y , 

1)1(y ; 

10) x
x

y
y ln , 

1)1(y ; 

11) xxyyx cos2 , 

0
2

y ; 

12) 344 xxyy , 

2

1
)0(y ; 

13) 
2)1(

1

2
xey

x
y x

, 

1)0(y ; 

14) 
3

12

xx

y
y , 

4)1(y ; 

15) 
3

23

xx

y
y , 

1)1(y ; 

16) x
x

y
y 3 , 

1)1(y ; 

17) 322 xyyx , 

1)1(y ; 

18) 
23)1( xxyyx , 

0)0(y ; 

19) xxyy 2sincos , 
20) 

xeyy , 
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1)0(y ; 1)0(y ; 

21) 
3)1(

1

2
xy

x
y , 

2

1
)0(y ; 

22) x
x

y
y sin , 

1
)(y ; 

23) 
32

xy
x

y , 

6

5
)1(y ; 

24) xx
x

y
y 2

2

2
, 

2

3
)1(y ; 

25) 
xe

x

y
y , 

1)1(y ; 

26) )1(
1

1
xey

x
y x

, 

1)0(y ; 

27) 1)1( 2 xyyx , 

1)0(y ; 

28) 12 xyyx , 

0)1(y ; 

29) xxtgyy 2cos , 

2

1

4
y ; 

30) xxyctgxy sin2 , 

0
2

y . 

 

 4 Решить дифференциальные уравнения 

 

1) а) xxy 3sin ; б) yytgx 2 ; 

2) а) xxy cos32
; б) 22 23 yxyx ; 

3) а) 1)2( 5xy ; б) 12 yxyx ; 

4) а) 
xexy 2

; б)
2xeyyx x

; 
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5) а) 
3

1

x
y ; б) 

xx

y
y

1
; 

6) а) xxy 2sin6 ; б) yxxy ln ; 

7) а) xxy 103cos ; б) 022 yxctgy ; 

8) а) 1)2( 4 yx ; б) 134 yxyx ; 

9) а) 
xexy 412 ; б) xctgxyy 3sin2 ; 

10) а) 
4

36

x
y ; б) 

x

x

x

y
y

1
; 

11) а) xxy 3sin62
; б) xyxyx 23

; 

12) а) xxy 2cos12 ; б) 1ytgxy ; 

13) а) 
3)1(

18

x
y ; б) )1(

1

2 23

2
xx

x

yx
y ; 

14) а) 
xexy 28 ; б) 145 yxyx ; 

15) а) 
5

24

x
y ; б) 

x
yyx

1
; 

16) а) xxy cossin ; б) yxtgy 55 ; 

17) а) 24 xyx ; б) )1()1( xyyx ; 

18) а) xxy 4cos2
; б) 0)1( yyx ; 

19) а) 
xexy 315 ; б) 012 yxyx ; 
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20) а)
2604sin64 xxy ; б) xxyyx 2cos2

; 

21) а) xxy cos2sin4 ; б) yxtgy 77 ; 

22) а) 
5

30

x
y ; 

б) 
y

x

x

y
y

2

2 ; 

23) а)
xexy sin6 ; б) 0xyyx ; 

24) а) 
xexy 2212 ; б) xxyyx sin2

; 

25) а) 326 yx ; б) yxyx cos)sin1( ; 

26) а) 
4)3(

36

x
y ; б) 

x

y
yyx ln ; 

27) а) xxy 3cos9sin ; б) 2yctgxy ; 

28) а) 120)2( 6 yx ; б) 123 yxyx ; 

29) а) 
xexy 48 ; б) 1)(2 2yyyx ; 

30) а) 
xexy 23cos ; б) xyy 24 . 

 

 5 Решить задачу Коши 

 

1) 0)0(,1)0(,)(1 2 yyyy ; 

2) 1)0(,1)0(,0)( 2 yyyyy ; 


