
Контрольная работа 

«Кратные и криволинейные интегралы » 

 

Задача 1. 

Найти площадь фигуры, ограниченной данными линиями: 

а) с помощью двойного интеграла; 

б) с помощью определенного интеграла. 

1. ,02 22  xyy  ,04 22  xyy  .3,3/ xyxy     

2. ,04 22  yxx ,08 22  yxx .3/,0 xyy     

3. ,06 22  xyy  ,08 22  xyy  .3,3/ xyxy     

4. ,02 22  yxx  ,04 22  yxx  .,0 xyy     

5. ,08 22  xyy  ,010 22  xyy  .3,3/ xyxy     

6. ,04 22  yxx  ,08 22  yxx  .,0 xyy     

7. ,04 22  xyy  ,06 22  xyy  .0,  хxy    

8. ,02 22  yxx  ,010 22  yxx  .3,0 хyy     

9. ,06 22  xyy  ,010 22  xyy  .0,  хxy    

10. ,02 22  yxx  ,04 22  yxx  .3,3/ xyxy     

11. ,02 22  xyy  ,04 22  xyy  .3,0 xyx     

12. ,02 22  yxx  ,06 22  yxx  .3,3/ xyxy     

13. ,04 22  xyy  ,06 22  xyy  .0,3  xxy     

14. ,02 22  yxx  ,08 22  yxx  .3,3/ xyxy     

15. ,02 22  xyy  ,06 22  xyy  .3/,0 xyx     

16. ,02 22  yxx  ,04 22  yxx  .3/,0 xyy     

17. ,02 22  xyy  ,010 22  xyy  .3,3/ xyxy     

18. ,02 22  yxx  ,06 22  yxx  .3/,0 xyy     

19. ,04 22  xyy  ,010 22  xyy  .3,3/ xyxy     

20. ,02 22  yxx  ,06 22  yxx  .,0 xyy     

21. ,02 22  xyy  ,04 22  xyy  .0,  xxy    

22. ,02 22  yxx  ,04 22  yxx  .3,0 хyy     

23. ,06 22  xyy  ,08 22  xyy  .0,  xxy    

24. ,04 22  yxx  ,08 22  yxx  .3,0 хyy     

25. ,04 22  xyy  ,08 22  xyy .,0 xyx     

26. ,04 22  yxx  ,08 22  yxx .3,3/ xyxy     

27. ,04 22  xyy  ,08 22  xyy .3,0 xyx     

28. ,04 22  yxx  ,06 22  yxx  .3,3/ xyxy     

29. ,02 22  xyy  ,010 22  xyy  .3/,0 xyx     

30. ,06 22  yxx  ,010 22  yxx  .3,3/ xyxy     



 

Задача 2. 

Вычислить двумя способами (непосредственно и с помощью формулы Грина) 

криволинейный интеграл 

1.   
L

xdydxyx 5132 , где L – замкнутая кривая :ABCA       7;3,1;3,1;1 CBA . 

2.     
L

dyyxdxxy 235 , где L – замкнутая кривая :ABCA       5;1,1;1,1;2  CBA . 

3.     
L

dyxydxyx 3142 , где L – замкнутая кривая :ABCA       2;4,8;1,2;1 CBA . 

4.     
L

dyxdxyx 432 , где L – замкнутая кривая :ABCA       0;5,6;5,6;2 CBA . 

5.     
L

dyxdxy 421 , где L – замкнутая кривая :ABCA       1;1,3;1,3;5  CBA . 

6.     
L

dyxydxyx 33 , где L – замкнутая кривая :ABCA       3;4,3;4,3;1 CBA  . 

7.     
L

dyyxdxyx 143 , где L – замкнутая кривая :ABCA       8;1,2;5,2;1  CBA . 

8.     
L

dyyxdxyx 245 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;3,6;1,0;1 CBA . 

9.     
L

dyxdxyx 1442 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;1,1;4,1;1 CBA . 

10.     
L

dyxdxyx 1253 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;1,3;1,3;2 CBA  . 

11.     
L

dyyxdxyx 352 , где L – замкнутая кривая :ABCA       10;3,2;5,2;3 CBA ; 

12.     
L

dyyxdxyx 32 , где L – замкнутая кривая :ABCA       5;4,1;4,1;2 CBA . 

13.     
L

dyxdxyx 23 , где L – замкнутая кривая :ABCA       2;1,2;7,5;1 CBA . 

14.     
L

dyxdxy 4352 , где L – замкнутая кривая :ABCA       7;4,1;1,1;4 CBA . 

15.     
L

dyyxdxxy 523 , где L – замкнутая кривая :ABCA       0;5,6;5,6;2 CBA . 

16.     
L

dyxdxy 1243 , где L – замкнутая кривая :ABCA       7;4,1;1,1;4 CBA . 

17.     
L

dyxdxyx 136 , где L – замкнутая кривая :ABCA       2;4,6;2,2;2 CBA . 

18.     
L

dyyxdxyx 434 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;3,2;3,2;1 CBA . 

19.     
L

dyyxdxyx 642 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;3,6;1,0;1 CBA . 

20.     
L

dyxydxyx 442 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;4,1;1,1;4 CBA . 

21.     
L

dyxdxy 421 , где L – замкнутая кривая :ABCA       1;1,3;1,3;5  CBA . 

22.     
L

dyxdxyx 1253 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;1,3;1,3;2 CBA  . 

23.     
L

dyxydxyx 3142 , где L – замкнутая кривая :ABCA       2;4,8;1,2;1 CBA . 

24.   
L

xdydxyx 5132 , где L – замкнутая кривая :ABCA       7;3,1;3,1;1 CBA . 

25.     
L

dyxydxyx 442 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;4,1;1,1;4 CBA . 

26.     
L

dyxydxyx 33 , где L – замкнутая кривая :ABCA       3;4,3;4,3;1 CBA  .  



27.     
L

dyxdxyx 23 , где L – замкнутая кривая :ABCA       2;1,2;7,5;1 CBA . 

28.     
L

dyxdxy 4352 , где L – замкнутая кривая :ABCA       7;4,1;1,1;4 CBA . 

29.     
L

dyyxdxyx 642 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;3,6;1,0;1 CBA . 

30.     
L

dyyxdxyx 434 , где L – замкнутая кривая :ABCA       6;3,2;3,2;1 CBA . 

 

 

 

 

 

 

Задача 3 

Вычислить тройные интегралы по области V, ограниченной указанными 

поверхностями. 

1.  
V

zxxyxyzVdxdydzzxy .0,1,,:,32
 

2.   
V

yxyxzzVdxdydzzyx .3,0,0,2,0:,32  

3.  
V

yxyzyxVxdxdydz .2,3,0,0,0:,  

4.   
V

yxzzyxVxzdxdydzy .1,0,0,0:,1  

5. 
 

 
V

zyxzyxV
zyx

dxdydz
.1,0,0,0:,

1
3

 

6.   
V

zyxyxzyxVdxdydzyzx .8,4,2,0,0,0:,  

7.  
V

zyxyxzVydxdydz .3,0,0,:, 22
 

8.   
V

zyxzyxVdxdydzzyx .3,2,0,0,0:,  

9.  
V

zyxzyxVzdxdydz .1,0,0,0:,  

10.  
V

zxyyyzyxVxydxdydz .1,1,1,2,0,0,0:,  

11.  
V

zzyxVyzdxdydz .0,1:, 222
 

12.   
V

yxzzyxVxyzdxdydz .0,01,0,1:, 22
 

13.   
V

zyxxyxzyxVxyzdxdydz .0,0,01,0,0,0:, 222
 

14.  
V

zzzyxVdxdydzyx .1,0,:, 22222  

15.  
V

zzyxzVdxdydzz .6,2,:, 222
 

16.  
V

zzyxzVdxdydzz .3,0,4:, 223
 

17.   
V

zzyxVdxdydz
z

dxdydz
.6,3,11:, 22
 



18.  
V

zzzyxVdxdydz
z

dxdydz
.2,1,9:, 222

2
 

19.   
V

yyzxVdxdydzyx .1,0,1:,2 222  

20 .     
V

zzxzVdxdydzyx .2,
2

1
:, 2222  

21.  
V

zzyyyxyxVzdxdydz .3,0,1,0,2,1:,  

22.   
V

zzyyxxVdxdydzzyx .3,0,2,0,1,0:,32  

23.   
V

zzyyxxVdxdydzyx .1,1,1,1,1,1:,11 22
 

24.  
V

yzzyyxxVydxdydz .2,0,3,0,2,0:,  

25.  
V

zxyzxxyyVdxdydzxz .0,,2,2,0:,2  

26.  
V

yxzzxyyxxVxyzdxdydz .1,0,1,0,1,0:,  

27.   

V

azyxazVdxdydzzyx .32:, 22222  

28.  

V

xy zzxyyxVdxdydzey .1,0,4,2,0:,2  

29.   
V

zyxzxyxyVdxdydzzy .0,23,1,0,:,128 22  

30.  
V

xyxyzxyzVzdxdydzx .2,0,3,0,:,2  


