
 

 

Вариант 1. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  




2

2

1

1

1

1

),(

x

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 1,,2:;
2

2

 xyxyxSdxdy
y

x

S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями ,222 xyx   

xyx 422  . 

4. Вычислить 6,2,:; 222  zzyxzVdxdydzz
V

. 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями ,1 yx  
22 yxz  , ,0x  0y , 0z . 

 

 

Вариант 2. 

 

1.  Изменить порядок интегрирования  




22

2

2

1

),(

xx

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 1,4:; 22  xxySdxdyxy
S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями xy ln  1 xy , 

1y . 

4. Вычислить 0,0,1,:;  zyyxxyzVxydxdydz
V

. 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями 
221 yxz  ,  0z . 

 

 

Вариант 3. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  


x

xx

dyyxfdx

2

2

2

0 2

),( . 

2. Вычислить 0,0,1:; 22  yxyxSdxdyxy
S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями  xy sin , xy cos , 

0x . 

4. Вычислить 
2

,0,0,:;


 zxzyxyVxydxdydz
V

. 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями 

2

2

2

2

2

2

c

z

b

y

a

x
 ,  cz  . 



Вариант 4. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
xe

dyyxfdx

ln

01

),( . 

2. Вычислить xyyxSdxdyyx
S

 ,,0:;)cos(  . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями  xy 2 , 
4

x
y  , 

073  yx . 

4. Вычислить xyzzxxyVdxdydzzxy
V

 ,0,1,:;32 . 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями ,1 yx  
22 yxz  , ,0x  0y , 0z . 

 

 

Вариант 5. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
 221

01

),(

x

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 1,,2:;
2

2

 xyxyxSdxdy
y

x

S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 
2

2x
y  , 3 xy , 

62  yx . 

4. Вычислить   
 



1

0

1

0

1

0

)1(

y yx

dzxdxdy  

5. Найти момент инерции относительно оси OZ тела, ограниченного 

плоскостями 4y , 0z , 1z  и цилиндром 2xy  . 

 

 

Вариант 6. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  




2

2

1

1

1

1

),(

x

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить xyxySdxdyyx
S


222 ,:;)( . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 122  yx , 

2522  yx , 3xy  , 0x . 

4. Вычислить 1,0,0,0:;  zyxzyxVxyzdxdydz
V

. 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями 

1
2

2

2

2

2

2


c

z

b

y

a

x
, ,0x  0y , 0z . 

 



Вариант 7. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  

2

3

),(

1

0

x

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 22223 :; RyxSdxdyyx
S

 . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями yyx 222  , xy  , 

0x . 

4. Вычислить 2222 82,:; yxzyxzVzdxdydz
V

 . 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного параболоидом 
229 yxz   и плоскостью 0z . 

 

 

Вариант 8. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
 22

0

),(

xrx

x

r

dyyxfdx . 

2. Вычислить 29,0,0:; xyyxSdxdyy
S

 . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 22 3,4 xyxxy  . 

4. Вычислить 3,0,2,0,2,2:; 22  zzyyxyyxVdxdydzxz
V

. 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями 

,222 azx   222 ayz  , 0z . 

 

 

Вариант 9. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
x

x

dyyxfdx

22

1

),( . 

2. Вычислить 62,
4

,:;  yxyxySdxdy
S


. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 

52,4 22  xyxy . 

4. Вычислить yzzyyxxVydxdydz
V

 1,0,1,0,2,0:; . 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями xyz 2 , 

0,5,5  zyx . 

 



Вариант 10. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  




21

0

1

1

),(

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 2,,:;  yxxyxySdxdyy
S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 6,2  yxxy . 

4. Вычислить   0,0,0,0,0,0:;222  czbyaxzyxVdxdydzzyx
V

. 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями 

,3222  zyx  zyx 222  . 

 

 

Вариант 11. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  





21

3

1

2

2

),(

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 
x

yxyxySdxdy
y

x

S

1
,9,:;

2
 . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями xyxy  ,22 . 

4. Вычислить 4,1,:;
1 22  zzyxzVdxdydz
z

V

. 

5. Найти момент инерции шара радиуса 2 относительно его центра. 

 

 

Вариант 12. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
x

x

dyyxfdx

6

2

2

0

),( . 

2. Вычислить 
x

yxyxSdxdy
y

x

S

1
,,2:;

2

2

 . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 6,,
9

 xxy
x

y . 

4. Вычислить 6,2,:; 222  zzyxzVdxdydzz
V

. 

5. Найти момент инерции куба azayax  0,0,0 относительно его ребра. 



Вариант 13. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
y

y

dyyxfdx ),(

1

0

. 

2. Вычислить 23 2,,0:; xyxyxSdxdyx
S

 . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 4,2  xxy . 

4. Вычислить 3,0,4:; 223  zzyxzVdxdydzz
V

. 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями ,22 zyx   

0,0,0,1  zyxyx . 

 

 

Вариант 14. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
 29

0

3

0

),(

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 1,,1,0:;)2( 2  xyxyyySdxdyxyx
S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 

2

1
,,4,0




x
yxyyy . 

4. Вычислить   6,3,11:;
1 22

 zzyxVdxdydz
z

V

. 

5. Найти момент инерции эллипсоида 1
2

2

2

2

2

2


c

z

b

y

a

x
 относительно оси OX. 

 

 

Вариант 15. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
 y

y

dyyxfdx

84

0

),( . 

2. Вычислить xyxyySdxdyyx
S

3,,1:;  . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 

1
4

,2
2


x

yyx . 

4. Вычислить 2,1,9:;
1 222

2
 zxzyxVdxdydz

z
V

. 

5. Найти момент инерции эллипсоида 1
2

2

2

2

2

2


c

z

b

y

a

x
 относительно оси OY. 



Вариант 16. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
x

x

dyyxfdx

21

0 2

),( . 

2. Вычислить 3,0,0:;)(  yxyxSdxdyyx
S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 

3,0,222 xyyxyx  . 

4. Вычислить )0,0(,0,0,,0:;)32(  babyxyxazzVdxdydzzyx
V

. 

5. Найти момент инерции эллипсоида 1
2

2

2

2

2

2


c

z

b

y

a

x
 относительно оси OZ. 

 

 

Вариант 17. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
x

x

dyyxfdx

33

1

),( . 

2. Вычислить 4:;)94( 2222  yxSdxdyyx
S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями xyxy  ,2 . 

4. Вычислить 1,1,0,0,0:;  zxyzyxVxdxdydz
V

. 

5. Найти момент инерции эллипсоида 1
2

2

2

2

2

2


c

z

b

y

a

x
 относительно начала 

координат. 

 

 

Вариант 18. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
y

y

dyyxfdx
/1

2

1

),( . 

2. Вычислить xyyxSdxdyyx
S

 ,
2

,0:;)sin(


. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 

4,2,  yxyxy . 

4. Вычислить 1,:; 22222  zzyxVdxdydzyx
V

. 

5. Найти момент инерции относительно начала координат однородной пирамиды, 

ограниченной плоскостями 1,0,0,0  zyxzyx . 



Вариант 19. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
 2

2

82

0

),(

x

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 2,,0:;)23( 22  yyxxSdxdyyxyx
S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 

2,4, 22  xxyxy . 

4. Вычислить 2210,2,5.00:; yxzxyxxVzdxdydz
V

 . 

5. Найти центр тяжести однородного тела, ограниченного плоскостями 

8,4,2,0,0,0  zyxyxzyx . 

 

 

Вариант 20. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
 24

3

1

0

),(

x

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 3
3

2
,9:;)3( 22  xyyxSdxdyyx

S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями xyxxy  ,22 . 

4. Вычислить  

0,0,0,0,0

,:;)2(





bzyaxyxzямиповерхност

аяограниченнпризмаятрехграннаVdxdydzzyx
V . 

5. Найти центр тяжести однородного тела, ограниченного цилиндром 
2

2y
z  и 

плоскостями 832,0,0,0  yxzyx . 

 

 

Вариант 21. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
 2

2

8

2/

2

0

),(

y

y

dyyxfdx . 

2. Вычислить 044,0,0:;)sin2(cos  yxyxSdxdyyx
S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 03,42  yxxy . 

4. Вычислить 3,2,16:;
1 222

2
 yyzyxVdxdydz

y
V

. 

5. Найти момент инерции однородного тела, ограниченного поверхностями 

cz
c

z

b

y

a

x
 ,

2

2

2

2

2

2

 относительно оси OZ. 



Вариант 22. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  




211

2

1

0

),(

y

y

dyyxfdx . 

2. Вычислить 2,,1:;ln  xxyxySdxdyxy
S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 4,4, 22  yxyxy . 

4. Вычислить 4,2,1)1(:;
1 222  xxzyVdxdydz
x

V

. 

5. Найти центр тяжести однородного тела, ограниченного параболоидом 
2

22 yx
z


  

и сферой 0,3222  zzyx . 

 

 

Вариант 23. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  




2

2

1

2

)1(

1

0

),(

x

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить :;Sdxdyx
S

 треугольник с вершинами A(2,3), B(7,2), C(4,5). 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 4,,4  xxyyx . 

4. Вычислить 1,0,4:; 223  xxzyxVdxdydzx
V

. 

5. Найти центр тяжести однородного тела, ограниченного поверхностями 

,1222  zyx  4222  zyx . 

 

 

Вариант 24. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
x

dyyxfdx

cos

0

2/

0

),(



. 

2. Вычислить :;Sydxdyx
S

 5,2,1  yxxy . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 0,22  yxyyx . 

4. Вычислить 6,2,:; 222  yyzxyVdxdydzy
V

. 

5. Найти статический момент относительно оси OX пирамиды, образованной 

плоскостями 0,0,0,2  zyxzyx . 



Вариант 25. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  




x

x

dyyxfdx

1

1

1

0

),( . 

2. Вычислить :;Sdxdy
S

 1
2

2

2

2


b

y

a

x
. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 2,2  xyxy . 

4. Вычислить 4,1,:;
1 222  xxzyxVdxdydz
x

V

. 

5. Найти статический момент относительно оси OY пирамиды, образованной 

плоскостями 0,0,0,2  zyxzyx . 

 

Вариант 26. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
xe

dyyxfdx

ln

01

),( . 

2. Вычислить xyyxSdxdyyx
S

 ,,0:;)cos(  . 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями  xy 2 , 
4

x
y  , 

073  yx . 

4. Вычислить xyzzxxyVdxdydzzxy
V

 ,0,1,:;32 . 

5. Найти координаты центра тяжести тела, ограниченного поверхностями ,1 yx  
22 yxz  , ,0x  0y , 0z . 

 

 

Вариант 27. 

 

1. Изменить порядок интегрирования  
 221

01

),(

x

x

dyyxfdx . 

2. Вычислить 1,,2:;
2

2

 xyxyxSdxdy
y

x

S

. 

3. Вычислить площадь плоской фигуры, ограниченной линиями 
2

2x
y  , 3 xy , 

62  yx . 

4. Вычислить   
 



1

0

1

0

1

0

)1(

y yx

dzxdxdy  

5. Найти момент инерции относительно оси OZ тела, ограниченного 

плоскостями 4y , 0z , 1z  и цилиндром 2xy  . 

 


